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Editia a IX-a , Sectiunea A (M,), Braila, 11 - 12. 11. 2011

CLASA aVl-a

1. O cutie cu 30 de batoane de ciocolatd costa 11 lei si 10 bani. Sa se afle pretul cutiei goale daca

este mai mare decat pretul unui baton de ciocolata si mai mic decat pretul a doua batoane. Justificati
raspunsul.

Victoria si Dan Negulescu

Solutie:

Daca x este pretul unui baton de ciocolatd, in bani obtinem: 31x <1110 < 32x, (1 p) de
undex<%<36 (2p)si x>% >34 (2p) de unde x =35de bani(1p). Atunci pretul cutiei
este de 1110-1051=60de bani. (1p)

2. a) Fie ae N, astfel incit 2009 1+2011 T este numar natural.Aratati ca 20091 +2011 T =
20097 +2011%" 20097 +20114

2010.

o .. 3m+2n
b) Determinati valoarea expresiei
Tn+8p

2009" +2011"  2010" +2012" G 20117 +2013”
2009”7 +2011"" " 2010"" +2012"" 201177 +201377!

sunt numere naturale.

,stiind cd@ m,n, pe N*si cd numerele

Gazeta matematicd

Solutie:

a) Avem 2009(2009“‘1 +201 1a—1) =2009% +2009- 2011 < 2009% +2011%. De aici rezulta

2009 +2011¢

2009 < J(1).(1
2009“" +2011¢! (1)-(1p)

Acum, 201 1(2009“‘1 +2011¢7! ) =2011%+2011-2009*" > 2009 +2011. De aici rezulti

2011> 20091+2011 -.(2). (1p) Cum 20091 +2011 - este numar natural, din (1),(2) rezulta
20097 +2011“" 20097 +2011*"
2009% +2011 —2010. (1p)

2009“7 +201147



b) Din punctul a) deducem ca
2009™ +2011™

2009" 1 + 2011
mai scrie

=2010 sau 2009 +2011™ =2010-2009"" +2010-2011™"". Ultima relatie se

m—1

2011”7 (2011-2010) = (1p)2009"~ (2010 -2009) sau 201"~ =2009"" (1p) & (—;8;;)

De aici m—1=0= m=1. Analog gasimn=1sip =1.(1p) Deci ,expresia este egald cu%(lp)

3.FieM,,M,,M,,...M, puncte coliniare in acestd ordine astfel Inct:
MM, =95MM,=1T;M M, =33;M,M,=65;..;M
a) Aflati lungimea segmentului M M.
b) Aflati ne N daca M\M, =8194.

¢) Aflati lungimea segmentului M ,A unde A este mijlocul segmentului M, M.

M"l

n-1

Daniela Tilincd si Mihaild Adriana

Solutie:

aM M, =2""+1;(1p)M M, =2" +1=1025(1p)

MM, =M M, +M,M,+MM,+.+M, M, =2 +D)+Q2 ' +D)+.+Q2""+1)=2"" -2 +n-1=
=8194.(1p).2"* +n=28203(1p),2" +2=8194=n=11.(1p)
OM,A=M,M,+M,My:2=2"+D)+2°+D)+2°+D+ Q"+ D)+ 2° +D+[(2° + )+ (2° +1)]: 2=
=(2"-2Y+5+2°+2"+1=1270(2p)



